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Integral trigonometri 


Indentitas trigonometri 


Identitas trigonometri: 


@ sin'x #-cosr — 1. 


1 4- tan? 1 — sec? x. 


14 cot?r — cs. 


cos21 —1— 2sin'1 — 20081 —1. 


sin? r — 1—cos21x 


cos? r— Li con 


@ 
o 
@ sin2r — 2 sing cosx. 
(5) 
(te) 
@ 
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Indentitas trigonometri 


Integral trigonometri 


Jenis-jenis integral trigonometri 


TENEN odo dan f cos” pd dengan 
neN. 


Jika n adalah bilangan asli ganjil, munculkan faktor sin x atau 
cos z, lalu gunakan sin? « 4 cos“ x — 1. 


Contoh 1 
Tentukanlah J sin? ada. 


Pintada — Jina sin? a da— | sina(1 — cos?a) da 


— Jina da— | sinacos' da 


— —cosat | Costa d(cosa) 


1 
— - cosat 3 cos'at C. 
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Integral trigonometri 


Inden trigonometri 
Jenis-jenis integral trigonometri 


Jika n adalah bilangan asli genap, gunakan rumus sudut rangkap. 


Contoh 2 
Tentukanlah | cos? b db. 


1 cos bdb 


1 2 
"| -- cos b 


2 
1 1 
5 Javta | cosev an 
— . Jo 2b d(2b) 


sin 2b 
4 


at 


N/S n|— 
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Indentitas trigonometri 


Integral trigonometri 


Jenis-jenis integral trigonometri 


m,n EL. 
Jika salah satu m, atau n adalah bilangan asli ganjil, 'munculkan 
faktor sing atau cos, lalu gunakan sin? « 4 cos? x — 1. 


Contoh 3 


Tentukanlah | sin? a cos? ada. 
Pinta cos “ada — Jsmati — cos'a)cos ada 


sin a . 
aa —— — Sina da 


cos? a 


1 
— — | —ndesatewatc 
c0S2 a 


— seca#-cosa--O. 


5/13 Kalkulus 1 (SCMA601002) 7.3 Integral trigonometri 


nden trig metr 


Jenis: -jenis Petai trigonometri 


Integral trigonometri 


Jika kedua! m dan n adalah bilangan asli genap, gunakan rumus 
sudut rangkap. 


Contoh 4 
Tentukanlah J sin? a cos ada. 


1 — 2 1 2 
Jinda cos? ada — / Sa 2 Bada sin, 
1 
4 


2 


1 — cos 2x dr 


— aj ino dx 


4 

. 1 4x d 
— 5 — c0841 dx 

8 

x sin4r 
—— — Cc. 

8 32 ” 
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- 4 Indentitas trigonometr 
Integral trigonometri 2 5 


Jenis-jenis integral trigonometri 


: fsinmz cosnz dx, 
Jf sin mx sin nxz dx, J cos mz cosnz dx dengan m,n € Z. 


Gunakan identitas trigonometri perkalian: 


@ sinmz cosnz — 1Isin(m - n)z 4 sin(m — n)a). 
@ sinmz sinnz — —1(cos(m #n)z — cos(m — n)a). 
@ cosmzx cosnz — 3cos(m #n)z # cos(m — n)al. 


Contoh 5 
Tentukanlah cos 3s cos s ds. 


1 
Jeoas cossds — | cosas cos ds 


sin4s sin 2s 
— C. 
8 ui 4 “8 
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Indentitas trigonometri 


Integral trigonometri 


Jenis-jenis integral trigonometri 


TARSANNSSNBARANANBA | 0” ado, J otr re dengar 


nel. 
Gunakan tan? £ — sec? x — 1 atau cot?' rx — cs x— 1. 
Contoh 6 


Tentukanlah | tan? x dx. 


Ja car — Joe l)tanx dx 
sin x sin x 
Lana Ma, 
cos? COST 
d.cos £ d.cos £ 
2 pa th ———— 
COS3 £ COS £ 


sec? un 


— 5 #In|cosz| -C. 
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Indentitas trigonometri 


Integral trigonometri 


Jenis-jenis integral trigonometri 


"| cot” £ csc” x dx. 


Jika n adalah bilangan genap, maka gunakan sec? x — tan?x 4 1 
atau csc? x — cot?r H1. 


2 


Jika m adalah bilangan ganjil, maka gunakan tan? x — sec? x — 1 


atau cot?x — csc? rx —1. 
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Integral trigonometri - an , 


Jenis-jenis integral trigonometri 


Contoh 7 
Tentukanlah f tan? » sec 1/2 £ dx. 


Jean see V2 2 dx — Je? 1 sec V2 £ secx tanx dr 
— fee 1 — 1)sec 12x d(secx) 


— | sea d(sec x) — | seen dtsoo 55) 


2 
— geo 2 4 2sec 24 0, 
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len s trigonometr 


Integral trigonometri 


Tentukanlah 
(4) J sin? 6x dx 
Jr? sing 9 d9 


| ita 
Jenis-jenis integral trigonometri 


@ 

@ (sinta cos? ada 
@ J sin? 2t/cos 21 dt 
(5) J cot'x dx 

(6) f tan”? 1 sectx dx 
@ 
ke) 


3 


fz sin” x cosx dx 


f tan? x sec“ V2 » da 
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Integral trigonometri 3 


Jenis-jenis integral trigonometri 


Pustaka 


& Varberg, D., Purcell, E., Rigdon, S., Calculus, 9th ed., 
Pearson, 2006. 


Catatan 
Beberapa gambar dalam materi ini diambil dari pustaka di atas. 
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iden trigonometr 


Integral trigonometri 


Ir itas 
Jenis-jenis integral trigonometri 
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